Panepisthmio Krhths ` Tmhma Majhmatikwn ` ‘DiakritĹ MajhmatikĹ 1’ ` Telikì Diagÿnisma

1. Pìsec stălec me 13 stoiqeÐa upĹrqoun pou se kĹje jèsh èqoun 1, 2, ă Q, tètoiec ÿste to plăjoc twn 1 na eÐnai Ðdio me to plăjoc twn 2? EkfrĹste to apotèlesma me ìso mporeÐte pio aplì trìpo.

2. ApodeÐxte me sunduastikì trìpo thn tautìthta ( 2n + 2 n + 1 ) = ( 2n n + 1 ) + 2 ( 2n n ) + ( 2n n − 1 ) .

3. ’Estw a_n o arirjmìc twn trìpwn me touc opoÐouc mporoÔme na epilèxoume n mpĹlec apì treic Ĺpeirouc swroÔc apì kìkkinec, mple kai Ĺsprec mpĹlec, me ton periorismì ìti o arijmìc twn kìkkinwn mpalÿn eÐnai pĹnta Ĺrtioc. BreÐte th gennătria sunĹrthsh A(x) thc akoloujÐac a_n.

4. Dèntro eÐnai èna aplì, sunektikì grĹfhma qwrÐc kÔklouc. QwrÐc na qrhsimopoiăsete kĹpoio gnwstì jeÿrhma deÐxte ìti èna dèntro me n korufèc èqei n − 1 akmèc.

5. JewreÐste to grĹfhma G me sÔnolo korufÿn ìlec tic lèxeic măkouc n apì 0 ă 1. DÔo lèxeic (korufèc) sundèontai metaxÔ touc me mia akmă an diafèroun akribÿc se mia jèsh. DeÐxte ìti to G èqei kÔklwma Hamilton.

6. ’Estw èna sÔnolo apì n Ĺndrec, ÿste kĹje k apì autoÔc gnwrÐzoun sunolikĹ toulĹqiston k−3 gunaÐkec. DeÐxte ìti exairÿntac to polÔ treic Ĺndrec mporoÔme na pantrèyoume touc upìloipouc me gnwstèc touc.

H diĹrkeia thc exètashc eÐnai 2 ÿrec. ’Olec oi shmeiÿseic prèpei na eÐnai kleistèc. Kală epituqÐa. (29/1/2003)

Panepisthmio Krhths ` Tmhma Majhmatikwn ` ‘DiakritĹ MajhmatikĹ 1’ ` Telikì Diagÿnisma

1. Pìsec stălec me 13 stoiqeÐa upĹrqoun pou se kĹje jèsh èqoun 1, 2, ă Q, tètoiec ÿste to plăjoc twn 1 na eÐnai Ðdio me to plăjoc twn 2? EkfrĹste to apotèlesma me ìso mporeÐte pio aplì trìpo.

2. ApodeÐxte me sunduastikì trìpo thn tautìthta ( 2n + 2 n + 1 ) = ( 2n n + 1 ) + 2 ( 2n n ) + ( 2n n − 1 ) .

3. ’Estw a_n o arirjmìc twn trìpwn me touc opoÐouc mporoÔme na epilèxoume n mpĹlec apì treic Ĺpeirouc swroÔc apì kìkkinec, mple kai Ĺsprec mpĹlec, me ton periorismì ìti o arijmìc twn kìkkinwn mpalÿn eÐnai pĹnta Ĺrtioc. BreÐte th gennătria sunĹrthsh A(x) thc akoloujÐac a_n.

4. Dèntro eÐnai èna aplì, sunektikì grĹfhma qwrÐc kÔklouc. QwrÐc na qrhsimopoiăsete kĹpoio gnwstì jeÿrhma deÐxte ìti èna dèntro me n korufèc èqei n − 1 akmèc.

5. JewreÐste to grĹfhma G me sÔnolo korufÿn ìlec tic lèxeic măkouc n apì 0 ă 1. DÔo lèxeic (korufèc) sundèontai metaxÔ touc me mia akmă an diafèroun akribÿc se mia jèsh. DeÐxte ìti to G èqei kÔklwma Hamilton.

6. ’Estw èna sÔnolo apì n Ĺndrec, ÿste kĹje k apì autoÔc gnwrÐzoun sunolikĹ toulĹqiston k−3 gunaÐkec. DeÐxte ìti exairÿntac to polÔ treic Ĺndrec mporoÔme na pantrèyoume touc upìloipouc me gnwstèc touc.

H diĹrkeia thc exètashc eÐnai 2 ÿrec. ’Olec oi shmeiÿseic prèpei na eÐnai kleistèc. Kală epituqÐa. (29/1/2003)