Panep. Krhths ` Tm. Majhmatikwn ` <<DiakritĹ MajhmatikĹ 1>> ` Diagwnisma SeptembrÐou

1. Me pìsouc trìpouc mporeÐte na epilèxete dÔo xèna metaxÔ touc uposÔnola A kai B tou [n] = {1, . . . , n} (to zeÔgoc sunìlwn A, B jewreÐtai diaforetikì apì to zèugoc B, A).

2. ApodeÐxte me sunduastikì trìpo thn tautìthta

(_{2n+3} n+1 ) = (_{2n} n+1 ) + 3 (_{2n} n ) + 3 (_{2n} n−1 ) + (_{2n} n−2 ) . ApagoreÔetai dhl. na kĹnete prĹxeic qrhsimopoiÿntac ton tÔpo gia to (_n k ) . 3. ’Estw a_n o arijmìc twn trìpwn me touc opoÐouc mporoÔme na epilèxoume n mpĹlec apì treic Ĺpeirouc swroÔc apì kìkkinec, mple kai Ĺsprec mpĹlec, me ton periorismì ìti o arijmìc twn kìkkinwn mpalÿn eÐnai pĹnta Ĺrtioc, kai o arijmìc twn mplè eÐnai pĹnta pollaplĹsio tou 3. BreÐte th gennătria sunĹrthsh A(x) thc akoloujÐac a_n.

4. DÐnetai èna aplì sunektikì grĹfhma G. Epilègoume èna kÔklo tou G kai diagrĹfoume apì to sÔnolo akmÿn tou G mia opoiadăpote akmă tou kÔklou autoÔ. SuneqÐzoume na kĹnoume aută thn prĹxh mèqri na upĹrqoun kÔkloi sto G. DeÐxte ìti h diadikasÐa aută de mporeÐ na suneqÐzetai ep’ Ĺpeiron kai ìti sto tèloc thc to G paramènei sunektikì grĹfhma.

5. ’Ena grĹfhma lègetai dimerèc an to sÔnolo korufÿn tou mporeÐ na diameristeÐ se dÔo sÔnola A kai B ètsi ÿste kĹje akmă na sundèei mia korufă tou A me mia korufă tou B. DeÐxte ìti ta grafămata qwrÐc kÔklouc eÐnai dimeră grafămata.

6. An r, s eÐnai fusikoÐ arijmoÐ to plărec dimerèc grĹfhma K_{r,s} me r kai s korufèc èqei wc sÔnolo korufÿn to V = {a_1, . . . , a_r, b_1, . . . , b_s} kai oi akmèc tou eÐnai akribÿc ìlec oi akmèc pou sundèoun kĹpoia a_i korufă me kĹpoia b_j . Gia poiec timèc twn r, s ∈ {1, 2, 3, . . .} èqei to K_{r,s} kÔklwma Hamilton?

H diĹrkeia thc exètashc eÐnai 2 ÿrec. ’Olec oi shmeiÿseic prèpei na eÐnai kleistèc. Kală epituqÐa. (30/8/2003)