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Φυλλάδιο 1

1.Βρείτε, όπου υπάρχουν, τα max,min, inf και sup των συνόλων:
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2. ΄Εστω A,B μη κενά φραγμένα σύνολα. Δείξτε ότι :
1)sup(A ∪B) = max{supA, supB} και inf(A ∪B) = min(inf A, inf B).
2)sup(A+B) = supA+ supB και inf(A+B) = inf A+ inf B.

3. ΄Εστω A,B μη κενά φραγμένα σύνολα. Αν supA = inf B, δείξτε ότι για κάθε ε > 0 υπάρχουν a ∈ A και
b ∈ B ώστε b− a < ε.

4. ΄Εστω A,B μη κενά φραγμένα σύνολα. Υποθέτουμε ότι :
1) για κάθε a ∈ A και b ∈ B ισχύει a ≤ b, και
2) για κάθε ε > 0 υπάρχουν a ∈ A και b ∈ B ώστε b− a < ε.
Δείξτε ότι supA = inf B.

5.΄Εστω A,B μη κενά άνω φραγμένα σύνολα. Δείξτε ότι supA ≤ supB αν και μόνο αν για κάθε a ∈ A και
κάθε γ < a υπάρχει b ∈ B με b > γ.

6. ΄Εστω A μη κενό φραγμένο σύνολο. Αν t ∈ R ορίζουμε tA = {ta | a ∈ A}. Δείξτε ότι
1)αν t ≥ 0 τότε sup(tA) = t supA και inf(tA) = t inf A.
2)αν t < 0 τότε sup(tA) = t inf A και inf(tA) = t supA.

7. Δείξτε ότι:

1) αν a ≤ ε2 για κάθε ε > 0 τότε a ≤ 0.
2) αν a ≤ 1 + ε+ ε2 για κάθε ε > 0 τότε a ≤ 1.
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