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Yta mopaxdtew R etvan yetadetinde doxtOog pe povdda xar M etvar R-module.

1. Adote mopdderyya Wiog dneene aeitoavic ouddoag mou eivon ereddepo Z-module
xo JLog dmeleng afdelavic ouddac mou dev etvor ekediepo Z-module

2. Aci&te 6T éva R-module M eivon eheldepo av xou pévo av 1o M €yel utochvoro
S 1ét010 Kote xdde cuvdptnon f and to S oc xdmow R-module N enexteiveton o
¢va module opopopgioud and to M oto N.

3. Acite ot av xde R-submodule evég ehedicpou R-module eivan eheddepo 161€ 0
R stvar P.I.D.

4. 1)Beeite R-modules A, B,C tétow wote AG B =A@ C odnd B 2 C. (Tnod.
ndpte R =Z.)

2) Beeite R-module M xou 6vo submodule tou, Ny xou Ny ote Ny = Ny va eivor
woépopgo cav R-module ahhd tar mnAixo M /Ny xaw M /Ny vo uny eivar todpopga.

5. Av V Suavuopotindg yopeog deléte 6Tt V elval TEnEpaopuévng Bido Toomg av XL UOVo
av V' etvow Noetherian av xou pévo av V' etvar Artinian ov xou povo av o V' €yel com-
position series.

6. 1)AVO—>A—>Bi>C—>OxouO—>C’i>D—>E—>0€ivouo<xpLﬁsig

oxohoutieg ané R-modules tote xu n O — A — B % D — E — 0 eivou oaxp3ric.
2) Aceite 6T xdle axpiBric axohoudia unopel va tpoxidet and short axpiBeic oxolou-
Viec 6mwe oto 1.

7. 'Botw 0 - K — M — N — 0 axp3ric axoroudio ané R-module. Actéte 61t M
Noetherian av ot povo av K xou N etvon Noetherian.

8. Oewpolye T0 ToEUHATL UETAVIETING OLdryEaUol UE oxEUBELS YEAUUUES:

0 s A 1B, ¢

0 — A Lo p L

AelZte 611 undpyet odopoppopde T 1 A — A’ mou xdvel to tetpdywvo ABB'A" yeto-
VYetxd (xou Gpor oAOXANEO TO BLdrypouor).



