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Prìblhma 1. S' èna dimerèc gr�fhma me sÔnola koruf¸n A kai B isqÔei

|N(J)| ≥ |J | − 3,

gia k�je J ⊆ A, ìpou N(J) eÐnai to sÔnolo ìlwn twn koruf¸n pou sundèontai me k�poia apì tic korufèc
tou J . DeÐxte ìti up�rqei taÐriasma pou na perièqei toul�qiston |A| − 3 korufèc tou A.
LÔsh: Prosjètoume 3 nèec korufèc sto B tic opoÐec sundèeoume me akm  me k�je koruf  tou A. Gia to nèo
mac dimerèc gr�fhma eÔkola blèpoume ìti isqÔei h sunj kh tou Hall |N(J)| ≥ |J | gia k�je J ⊆ A. Apì to
je¸rhma tou G�mou up�rqei pl rec taÐriasma gia thn pleur� A. Se autì to taÐriasma k�poiec korufèc tou A,
to polÔ 3, èqoun tairiasteÐ me k�poiec apì tic nèec korufèc tou B. An afairèsoume tic akmèc autèc (pou den
up�rqoun sto arqikì mac gr�fhma) apì to taÐriasma prokÔptei èna taÐriasma tou arqikoÔ mac graf matoc
sto opoÐo up�rqoun to polÔ 3 ataÐriastec korufèc tou A.

Prìblhma 2. DeÐxte ìti an se èna aplì gr�fhma up�rqoun akrib¸c dÔo korufèc me perittì bajmì tìte
autèc anagkastik� sundèontai me k�poio monop�ti.
LÔsh: An oi dÔo korufèc an koun se diaforetikèc sunektikèc sunist¸sec tou graf matìc mac tìte sth
sunist¸sa miac apì autèc tic korufèc up�rqei mìno mia koruf  me perittì bajmì, to opoÐo de gÐnetai mia kai
èqoume apodeÐxei ìti se k�je gr�fhma to pl joc twn koruf¸n me perittì bajmì eÐnai �rtio (autì prokÔptei
apì thn isìthta

∑
v∈V deg(v) = 2|E|). 'Ara oi dÔo korufèc mac an koun sthn Ðdia sunektik  sunist¸sa,

sundèontai dhl. me k�poio monop�ti.

Prìblhma 3. DeÐxte ìti an prosjèsoume mia akm  se èna dèntro tìte dhmiourgoÔme akrib¸c èna kÔklo.
LÔsh: Ac eÐnai n to pl joc twn koruf¸n tou dèntrou mac. To dèntro èqei n− 1 akmèc. Met� thn proj kh
miac akm c èqei n akmèc �ra paÔei na eÐnai dèntro, apokt� dhl. toul�qiston èna kÔklo. Den eÐnai dunatì
na up�rqoun dÔo kÔkloi sto gr�fhma pou dhmiourgeÐtai. An up�rqoun tìte epilègoume mia akm  pou an kei
ston èna kÔklo kai ìqi ston �llo (sÐgoura up�rqei alli¸c oi dÔo kÔkloi ja  tan Ðdioi) kai thn afairoÔme.
'Etsi katastrèfoume ton èna kÔklo all� ìqi ton �llo. EpÐshc de qal�ei h sunektikìthta tou graf matoc me
to sp�simo enìc kÔklou. ProkÔptei ètsi èna sunektikì gr�fhma me n korufèc kai n − 1 akmèc, èna dèntro
dhl. Autì ìmwc eÐnai asumbÐbasto me to ìti èqei apomeÐnei ènac kÔkloc sto gr�fhm� mac. 'Ara den up�rqei
deÔteroc kÔkloc sto gr�fhm� mac.

Di�rkeia diagwnÐsmatoc 50 lept�. Kleistèc ìlec oi shmei¸seic. Oi apodeÐxeic sac na eÐnai pl reic kai na
faÐnetai kajar� ti upojètete wc gnwstì. 'Eqei meg�lh shmasÐa kai to p¸c gr�fete.


