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Π Κ – Τ Μ  Ε Μ
Φυλλάδιο ασκήσεων Νο 9

Παραδώστε τις λύσεις στο μάθημα της Πέμπτης 12/3/2020. Γράφετε σύντομα και περιεκτικά.

1. Δείξτε ότι αν KN (x) =
∑N

k=−N

(
1− |k|

N+1

)
eikx τότε

KN (x) =
1

N + 1

sin2 (N+1)x
2

sin2 x
2

.

2. Αν f ∈ L1(T) και N ∈ N βρείτε τους συντελεστές Fourier της συνάρτησης f(Nx) μέσω αυτών της f(x).

3. Αν f ∈ L1(T) και g ∈ L∞(T) δείξτε ότι

lim
n→∞

1

2π

2πw
0

f(t)g(nt) dt = f̂(0)ĝ(0).

Δείξτε το πρώτα για f τριγωνομετρικό πολυώνυμο. Μετά χρησιμοποιήστε την πυκνότητα των τριγωνομε-
τρικών πολυωνύμων στο L1(T). Η άσκηση 2 θα σας είναι χρήσιμη.


