
Prìblhma 2.6

ArkeÐ na apodeÐxoume to isodÔnamo tou probl matoc gia thn prag-
matik  eujeÐa. Tìte to prìblhma apodeiknÔetai autìmata gia ìlec tic
diast�seic. Pr�gmati: ac upojèsoume ìti isqÔei sth di�stash 1 kai ac
jewr soume ta k-di�stata orjog¸nia

Tn = In,1 × In,2 × · · · × In,k, n = 1, .., N

me thn idiìthta an� dÔo na èqoun mh ken  tom . StajeropoioÔme èna
j ∈ {1, ..., k}. Tìte eÔkola blèpoume ìti ta diast mata thc oikogèneiac
{In,j}N

n=1 èqoun an� dÔo mh ken  tom . Apì thn upìjesh loipìn, h tom 
ìlwn twn diasthm�twn thc oikogèneiac aut c ja eÐnai mh ken . 'Ara
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6= ∅.

Ja deÐxoume loipìn t¸ra to prìblhma sth di�stash èna. Pr¸ta mÐa
parat rhsh.

(a, b) ∩ (a′, b′) 6= ∅ ⇔ a < b′ ∧ a′ < b.

Ac eÐnai t¸ra loipìn ta anoiqt� diast mata In = (an, bn), n = 1, ..., N ,
tètoia ¸ste an� dÔo na tèmnontai. Tìte apì thn parat rhsh, kaj¸c
kai apì thn profan  sqèsh an < bn, ∀n, ja èqoume ìti

an < bm, ∀n, m = 1, ..., N.

Jètoume a = max16n6N an kai b = min16n6N an. Tìte a < b kai �ra

N⋂
n=1

In = (a, b) 6= ∅.
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