Panepistămio Krăths ` Majhmatikì Tmăma Jèmata AnĹlushc: SeminĹrio ProblhmĹtwn

http://fourier.math.uoc.gr/~ mk/probsem0001

MiqĹlhc KolountzĹkhc kai StaÔroc Papadìpouloc ` Earinì exĹmhno 2000-2001

OMADA ASKHSEWN 1

1. BreÐte ta dÔo teleutaÐa yhfÐa twn arijmÿn 3^{1000} kai 4444^{4444}.

2. ’Estw a_1, a_2, . . ., jetikoÐ arijmoÐ pou ikanopoioÔn th sqèsh n∑ k=1 a^3_k = (_n ∑ k=1 a_k )_2 , (k = 1, 2, . . .). EÐnai swstì ìti a_k = k gia kĹje k = 1, 2, . . .?

3. DeÐxte ìti se èna qrìno upĹrqei toulĹqiston mia mèra pou eÐnai TrÐth kai 13. 4. ’Estw n ∈ N stajerì. BreÐte n_1, . . . , n_k ∈ N, k ∈ N, tètoia ÿste n_1 + · · · + n_k = n kai to ginìmeno n_1 · · · n_k na eÐnai to mègisto dunatì.

5. JewroÔme 39 diadoqikoÔc fusikoÔc arijmoÔc. Na deiqjeÐ ìti upĹrqei anĹmesĹ touc toulĹqiston ènac pou to Ĺjroisma twn yhfÐwn tou diaireÐtai me to 11. EÐnai to 39 to mikrìtero dunatì noÔmero gia to opoÐo isqÔei to parapĹnw?

6. DÐdetai mia zugariĹ sÔgkrishc. Pìsa prìtupa bĹrh qreiazìmaste ÿste na mporoÔme na zugÐsoume ìla ta akèraia bĹrh apì to 1 èwc to n?

(a) bĹzontac prìtupa bĹrh ston èna zugì thc zugariĹc mìno, (b) bĹzontac prìtupa bĹrh endeqomènwc kai stouc duo zugoÔc thc zugariĹc an autì mac dieukolÔnei. 7. ’Estw a_1, . . . , a_{44} fusikoÐ arijmoÐ me 0 < a_1 < a_2 < · · · < a_{44} ≤ 125. DeÐxte ìti toulĹqiston mia apì tic 43 diaforèc b_i = a_{i+1} − a_i emfanÐzetai to ligìtero 10 forèc. HrĹkleio, 30 Ian. 2001