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210 TAPOKAT®, 0TOV AEw dtafaote tyv Ilpotaon i to Ocwpnuo 1 to Ajuua tade, EVVO®D JLafAoTe TIC EKPWVHOELS
TOVG KO OY1 DIEOYPEWTIKO. TIG OTOOEILEIS TOVG.

Evotnra 1.1. Awfdote oyeTikd mpocekTIKG OAOKAN PN TV EVOTNTA OCTE Vo EYETE TNV amopaitn eokeimon
LE TNV £VVOL0 TOV GOVOA0D UndevikoD UETPOU.

Evotnra 1.2. H [Ipétaon 1.2 a&iCetl va dwofaoctel Tpocektikd yio Ty yevikdtepn moudeia cog ota Bpata g
Avdivong. Oa mpdteva va Ppeite Kot vo 010PACETE TO YEVIKOTEPO OMOTEAEGLO Y10 TA cvumayy avvola. EEot-
kewbeite pe tovg cvpPoropoig yiata ftg, fg, max{ f, g} ki kabdg ko pe Tovg opropods ko tig [potdoeis
1.3 kot 1.4 yio Ti¢ KAMPOK®OTEG GUVOPTHGELS Kot To OAOKANP®OHOTA Tove. TéNog, dlapdote TpocekTikd To. Afu-
pata A kot B. Ao Tig amodei&elg Toug KaAd gival va Ogite TPOGEKTIKA TIG TPDOTEG-TPDTES TOPAYPAPOVS TOVG,
TPV Ao TO KVPL0 PEPOG TV Am0dEiEEMV, TOV OMAMDG ETEENYOVV KATMG TO ANULUOTAL.

Evotnra 1.3. Awpdote tov opiopd g cuAloync Cr, 10 6x0A10 ToL akolovbel kat ta Tapadeiypota. Awopdote
v [Ipétaon 1.1 kot Tov opiopd Tov ohokAnpodUaTog Yo cvvaptioelg oty Cr. Awpdote tig [Ipotdoeig 1.6
kot 1.7 kot 1o oxoA0 Kot To mapdderypo (cuvaptnon Dirichlet) petd amd v [pdtacn 1.7.

Evotnto 1.4. Awopdote Tov opiopd kat to ool yio T cvAloyn Co. Aapdote v [pdtacn 1.8 kot o oydAd
™. Awfdote tov opiopd kot tig Ipotdoeig 1.9 xon 1.10 yio ta oAoKANpdLOTO TOV GLVAPTHGE®DY otV Co Kot
T oyoOM petd amd v [potaon 1.10. Awafdote Tov opiopd Tov Lebesgue oAOKANpOCIL®V GUVOPTHGEWDY, TO
oyoAMa LETA amd avtdv Ko v [pdtaocn 1.11.

Evotnra 1.5. H evotnta avtn givat ToAd onpovikn yuo Tnv évvola tov ohokAnpopatog Lebesgue. Awofdote
TOAD TPOGEKTIKA T, Tpia facikd oplakd Bewpnpata: to Osdpnua Movatovng ZuykhMong, 10 Osdprua Zoykit-
ong Zepdg Kot to Osdpnuo Koprapynuévng oykions kabmg Kot ta oxdAe Tov ta akoAovdovv. Alafdote Kot
v Ipdétaon 1.12. Katdémy, dwote Bdpog oto Osmpnua 1.1, 610 6Y6A10 TPy amd ovtd KabdG Kol 6To TEVTE
TapodElypaTo HETA amd avTd. AfAcTte TOAD TPOCEKTIKA TOL GYETIKA LE TIG YOPUKTIPIOTIKEG GCUVOPTNOELS, TIG
UETOPOPES KOL TO OLOLO0ETO GLVOL®V Kol GLuVaPTHoE®Y. Ba fonBovoe, av kat dev ival amoAdTOS arapaitnTo,
va SlPAcETe Ta TEGoEPN EMOLUEVO TAPOdEiyLaTo (Kupiwe To Tétapto). Thpa, To Oedpnua 1.2, ot [Ipotdoelg
1.13 o 1.14 kot to Aqupa tov Fatou ypeidletal va to dwofdcete povo av giote dwatedepévol vo dopacete
TPOGEKTIKA KOl AVGTNPA S1APOPES OMOdEIEEIS TPOTAGE®V KOl OEmPNUAT®V OTIS EMOUEVES EVOTNTEG KOl KEPA-
Aawa. ‘Exovv va kdvouv meplocoTepPo e TO av, Yio TaPAdEy L, KATOEG GUVAPTNOELS TOov Ha cuvavToovpe
o€ Kamowa omdoeEn eival OAOKANPAOCIUEG 1] OYL KO AYOTEPO LE TOV YEPIGHO 1 TIG OYECELS AVALESH GTO OAO-
KANPOUOTA TOVG. ZTO PO aLTO LOG EVOLOPEPOVY TEPIGGOTEPO O YEPLOUOG OAOKAT POUATOV Kol 0L GYECELG
avépeca og ohokAnpopata. Tédlog, dwafdote v IIpodTtaon 1.15 kot ta akdAovba Tapadeiypara.

Evétnta 1.6. AwtpéEte [ie OYETIKN TPOGOYN TNV EVOTITO 0T Y10 VO OEITE TMG TEPVALE ATTO TOL OAOKAT POLLATOL
070 R o0& 0AoKANpOLOTA GE SLOUGTHUATO, KOl 0TO OAOKATPOHOTO TPOYLOTIKOV GUVOPTHGEDV GE OAOKAT POLOTO
ULYOSIK®Y GUVOPTHCE®V. ZTO VTOAOITO TOL LAONUATOG O SOVAEVOVIE [LE OAOKATPMLOTO ULIYOSIKOY GUVAPTI-
oenv og dnotiuarta. Ewdwkatepa, dwofdaote tig [potdoeig 1.16 kon 1.17.

Evotnra 1.7. Aev ypetdletorl va acyoinbeite pe avtiyv tnv evotnto Topd povo av 8élete va aoyoindeite mpooe-
KTIKG Kot ot pd Pe To Yot opiletal n oovédiln ovvaptioewy TOV GUVAVTAUE GTNV EMOpEVN evoTNTa. Emiong,
N evotTa avTh B XPNCIUELGEL AV, Y10 SIKOVG GO AGYOVG, BELETE VO KATAVONGETE TNV OPUOVIKT AVAAVGH YL
rolvoiaotates avvoptioels. Av k4Tl BéAeTE va dloPdoete amd autiy TNV evoTnTa, Oa GO TPOTEVA TO OedpPnol
tov Fubini, 10 onoio avagépetar 6tV TOAAES POPEG XPNOIUN EVOAALYT) OLOKANPOUATOV.

Evotnta 1.8. Ao 10 onueio avtd mepvape o1yd-c1yd 6to KHpLo HEPOG Tov pobnuatog, v Apuoviky Avélvon.
AwBéote Tov opiopd kat ta. oyxoia yu tov L(T), mv [pdtacn 1.20 kat tov opiopd g 1-voppog Kot g
1-amdéotaong. Aapdote Tig [potdoeig 1.21 ko 1.22 (pe tig amodei&elg Tovg) kat ta oydAto petd v Ipodtaon
1.22. AwBéote tov opiopd thg svykhong otov L (1) kawtny [pdtaocn 1.23 (ue v amddeién mg) kot 1o oxoMo
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me. AwPdote Tov opiopd g akorovdiag Cauchy otov L () kon to @edpnua 1.3 (pe Ty anddeién tov). Ata-
Baote TOVC OPIGLOVG KOt TA GYOA Y10 YEVIKOVG XDPOLG Le VOpua Kot xdpovg Banach. Atve peydin onpacio
otV évtoén autdv mov pobaivouvle og gupvTEPA TANICLN, EWOIKA OTAV AVTA TO EVPVTEPA TANIoLO lvan g€ot-
PETIKA OCNUAVTIKA Yo TV AvaAvon (Kot To LoBNUOTKG KoL TNV EXGTALN YEVIKOTEPQ): TETOLN TAAIG1O Elvat ot
x@pot Banach kat o1 ydpot Hilbert mov 6o Sovpe oty endpevn evotnra. Awpdaote v [podtaon 1.24. Kotomy,
dwpdote mpooektikd v IIpodtaon 1.25. And v amddelén g deite tov opiopd g Pondntikng cvuvaptn-
ong H(z,y) omv apyn kot tepdote kat’ evbeiav 610 16h0G, 6TIS 0modei&elg Tov TOTmV fR h = fR f fR g Kot
Jz 10 < Jg |f] Jg |9]. AwaBdote Tig mépa modd mpocektucd. ESd mpémet va dexteite yopig amddeién m oxetien
EVOALUYT OLOKANPOUATOV. XT0 UAON I avTd, 6YEIOV OTOTE YIVETUL EVOAAAYT] OAOKAN POUAT®V QUTY] SIKOLOAO-
veiton pe o Oedprnuo Tov Fubini, ko dev Oa amatteiton 1 artioddoynon mg. Emopévag, Bo pmopeite vo kavete
e evBepa evarroyn oAoKANPOUATOV. AloBASTE TOV 0PIGHO TG GUVEMENG Kol OEITE TO GYETIKO TOPAIELYLLQ, GV~
UTANPOVOVTOG TPOGEKTIKG TIg TPA&ELS Tov Agimovv. Awapdote v [Ipdtacn 1.26 (ue v amddelén g, Tpoce-
KTIKG). Alafdote Tov optopod g pHetabetikng dAyefpag kal v Ipdtaon 1.27 (ue v amddeitn mg). Awafdote
TOV OpIoHO TG 1-TEPLodIKOTNTAG Y10 GUVOAN KOl CLVAPTACELG Kot To oYOAla Tov aKoAoLBovV. Alafdote Tnv
[Ipoétaom 1.28. Awafdote Tov opiopd ¢ 1-meplodikng enEKTAcNG Kot T0 GYETIKA oo, Alafdote v [1pod-
taon 1.29 kot tov opiopd g cvvéMEng 1-meprodikdv cuvaptioewv. Avti g anddeiéng g [Ipdtaong 1.29,
dwpdote, TOAD TPOGEKTIKE, TO GYOAO PETA OO TOV TEAEVTOIO OPIGO, OTTOL YiveTol 1 (Ol TOGO ALGTNPT AAAY
TAMPOG OTOSEKTH Yo TOPQ) AmOSEEN TV f[071)(f *g) = f[0,1) ff[lll) g Ko f[071) |f *g| < f[o,l) |f] f[o,l) lg].
Awpdote v [Ipdtaon 1.30 kot ToAd TPoceKTIKE TO TOPAOELY Lo TOV AKOAOVOEL Y10 TOL EKOETIKA TOALMVLLLAL.
Eipaote oty kapdud g Appovikng Avaivong. Agite kai v Ilpdtaon 1.31. Awpdote ta Aqupato 1.4 kot
1.5 (ue T1g amodeifelg Tovg) Kot To, emdpeva oxoMa. Alafdcte Tov oploud Tov xdpov CF(R) kor CF(R) ka
T TOPASEIYHOTO KO TO GYETIKO oxdMo. Alafdote v [Ipdtaon 1.32 (e Tig anodeilelc tov [2], [3], [4]). Awa-
Baote To oyeTIKA pe Tig petapopés kot v [Ipotaon 1.33 (pe v amddeién tg). Awpdote ta oyeTIKd pe T
opotofeta kot tnv [podtaon 1.34 (pe v amdde&n mg). Awpdote Tov opioUd TOV TLKVOD VTOGVVOAOL KL THV
[pdtaon 1.35 (pe v amddelén g). Awofdaote Tov opiopd Tov dtoympictpov yopov kat v [Ipotacn 1.36 (ue
v omddeEn mg). Awpdote tig Ilpotdoeic 1.37 ko 1.38. Avti g anddeiéne g [podtaong 1.38, dafdote
TOAD TTPOGEKTIKG TO oYOMO [1] apéowng petd and v [pdtacn 1.38. Téhog, dSwufdote TOV OpioUd TOV YOPOV
C’],f(R) ko Ti¢ [potdoeig 1.39 ko 1.40.



